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Aufgabe 1. (4 Punkte)
Geben Sie ein Beispiel f�ur eine nicht-leere, endliche Menge 
 und zwei Algebren
F0;F1 �uber 
 derart, dass

F0 [ F1 := fA � 
 j A 2 F0 oder F1g

keine Algebra ist. Beweisen Sie Ihre Behauptung.

Aufgabe 2. (4 Punkte)
Sei 
 eine nicht-leere, endliche Menge sowie A � P(
). De�niere

�(A) = fA � 
 j f�ur jede Algebra F mit A � F gilt A 2 Fg:

Zeigen Sie die folgenden Aussagen

(a) �(A) ist eine Algebra.

(b) Ist G � P(
) eine weitere Algebra mit A � G, so gilt �(A) � G.

Aufgabe 3. (4 Punkte)
Sei 
 = f�1; 0; 1; 2; 3g sowie

X(!) =

8><
>:

1; ! 2 f1; 3g

0; ! = 0

�1; ! 2 f�1; 2g

; ! 2 
:

Bestimmen Sie FX .

Aufgabe 4. (8 Punkte)
Sei 
 eine nicht-leere, endliche Menge und sei X : 
 �! R eine Zufallsvariable.
Zeigen Sie die folgenden Aussagen

1



(a) (2 Punkte) �(X) = ffX 2 Bg j B � Rg.

(b) (4 Punkte) Ist Y : 
 �! R messbar bez�uglich �(X), so gibt es ein f :
R �! R mit

Y (!) = f(X(!)); 8! 2 
: (1)

(c) (2 Punkte) Geben Sie ein Beispiel f�ur 
; X; Y an derart, dass (1) f�ur kein
f erf�ullt ist.
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