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e Abgabe bis Donnerstag 20.12.2018 um 12:00.

e Abgabe ins Postfach 89 auf Ebene D13.

Aufgabe 1. (4 Punkte)
Geben Sie ein Beispiel fiir eine nicht-leere, endliche Menge 2 und zwei Algebren
Fo, F iiber € derart, dass

FoUF :={ACQ| A€ Foder Fi}
keine Algebra ist. Beweisen Sie Thre Behauptung.

Aufgabe 2. (4 Punkte)
Sei ) eine nicht-leere, endliche Menge sowie A C P(€2). Definiere

o(A)={AC Q] fiir jede Algebra F mit A C F gilt A € F}.
Zeigen Sie die folgenden Aussagen
(a) o(A) ist eine Algebra.
(b) Ist G C P(R) eine weitere Algebra mit A C G, so gilt o(A) C G.

Aufgabe 3. (4 Punkte)
Sei 2 ={-1,0,1,2,3} sowie

1, wed{l,3}
X(w)=40, w=0 , w €
1, we{-1,2}

Bestimmen Sie F¥.

Aufgabe 4. (8 Punkte)
Sei €2 eine nicht-leere, endliche Menge und sei X : 2 — R eine Zufallsvariable.
Zeigen Sie die folgenden Aussagen



(a) (2 Punkte) o(X) ={{X € B} | BCR}.

(b) (4 Punkte) Ist ¥ : @ — R messbar beziiglich o(X), so gibt es ein f :
R — R mit

Y(w) = f(X(w)), Yw € L. (1)

(¢) (2 Punkte) Geben Sie ein Beispiel fiir €2, X, Y an derart, dass (1) fiir kein
f erfiillt ist.



